
   
 
 
 

  2015بحث دالَّة صيف 

 

 :7سؤال 

 

 أ(

(1) 

𝑓(𝑥) =
(𝑥 + 2)2

(𝑥 − 1)3
 

↓ 

(𝑥 − 1)3 ≠ 0 

⇓ 

𝑥 ≠ 1 

 

 

 

 ) المقام لا يساوي صفر (



   
 
 
 

(2) 

lim
𝑥→1

𝑓(𝑥)  ⟶  lim
𝑥→1

(𝑥 + 2)2

(𝑥 − 1)3
=  

(1 + 2)2

(1 − 1)3
=

9

0
= ∞ 

⇓ 

𝑥 = 1 

 

 

lim
𝑥→±∞

𝑓(𝑥)  ⟶  lim
𝑥→±∞

(𝑥 + 2)𝟐

(𝑥 − 1)𝟑
= 0  

⇓ 

𝑦 = 0 

 

 

(3) 

 :   𝑥تقاطُع مع محور 

𝑓(𝑥) = 0 

⇓ 

(𝑥 + 2)2

(𝑥 − 1)3
= 0 

⇓ 

(𝑥 + 2)2 = 0 

⇓ 

𝑥 = −2 

↓ 

( −2  ,   0 ) 

 

ةق  ) ال   الأكبر بالمقام ( وَّ

∙ (𝒙 − 𝟏)𝟑 



   
 
 
 

 :   𝑦تقاطُع مع محور 

𝑥 = 0    ⟶      𝑓(0) 

⇓ 

𝑓(0) =
(0 + 2)2

(0 − 1)3
=

4

−1
= −4 

⇓ 

(  0  ,   − 4  ) 

 

(4) 

 

 :  ميل الدَّالَّة في النقُاط القصُوى يسُاوي صفر

 

𝑓ʹ(𝑥) = 0 

⇓ 

2(𝑥 + 2) ∙ 1 ∙ (𝑥 − 1)3 − (𝑥 + 2)2 ∙ 3 ∙ (𝑥 − 1)2 ∙ 1

((𝑥 − 3)3)2
= 0 

⇓ 

2(𝑥 + 2)(𝑥 − 1)3 − 3(𝑥 + 2)2(𝑥 − 1)2

(𝑥 − 3)6
= 0 

⇓ 

(𝑥 + 2)(𝑥 − 1)2( 2(𝑥 − 1) − 3(𝑥 + 2))

(𝑥 − 3)6
= 0 

⇓ 

(𝑥 + 2)(𝑥 − 1)2( 2𝑥 − 2 − 3𝑥 − 6)

(𝑥 − 3)6
= 0 

 



   
 
 
 

⇓ 

−(𝑥 + 2)(𝑥 − 1)2( 𝑥 + 8)

(𝑥 − 3)6
= 0 

⇓ 

−(𝑥 + 2)(𝑥 − 1)2( 𝑥 + 8) = 0 

⇓ 

𝑥 = 1   ,   𝑥 = −2   ,   𝑥 = −8   

 

⇓ 

𝑥 = −2   ,   𝑥 = −8 

 

 1  −2  −8  𝑥 

−  − 0 + 0 − 𝑓ʹ(𝑥) 

↘  ↘ 𝑚𝑎𝑥 ↗ 𝑚𝑖𝑛 ↘ 𝑓(𝑥) 

 

 

𝑓ʹ(−10) =
−(−10 + 2)(−10 − 1)2(−10 + 8)

(−10 − 3)6
= −0.000401 ⟶   (−)  

 

𝑓ʹ(−4) =
−(−4 + 2)(−4 − 1)2(−4 + 8)

(−4 − 3)6
= 0.00169   ⟶    (+) 

 

𝑓ʹ(0) =
−(0 + 2)(0 − 1)2( 0 + 8)

(0 − 3)6
= −0.0219   ⟶    (−) 

 

𝑓ʹ(10) =
−(10 + 2)(10 − 1)2( 10 + 8)

(10 − 3)6
= −0.1487   ⟶    (−) 

∙ (𝒙 − 𝟑)
𝟔

 

 غير م عرَّف



   
 
 
 

 الان نجد قيمة الدَّالَّة في كُل من نقاطها القصُوى :

 

𝑓(−8) =
(−8 + 2)2

(−8 − 1)3
= −

4

81
  ⟶   (−8  ,   −

4

81
)  𝑚𝑖𝑛 

𝑓(−2) =
(−2 + 2)2

(−2 − 1)3
= 0   ⟶    ( −2 ,   0 )  𝑚𝑎𝑥 

 

(5) 

 

   المُعطيات على الرسم ( ) نضعنرسم هيكل الدَّالَّة 

 

 

 

 

 



   
 
 
 

   نرسم الدَّالَّة 

 

 

 ب(

 نقُطة الالتواء هي النقُطة التي تفصل بين مجال تقعر الى أعلى وبين مجال تقعر الى أسفل .

 ن مجالات التقعر الى أعلى ومجالات التقعر الى أسفل على الدَّالَّة  :نعُي   

 

 : تقعر الى أعلى  لأحمرا

 تقعر الى أسفل  :الأزرق 



   
 
 
 

 نستنتج من ذلك أنَّ نقُطتا الالتواء تقع في المجالات  :

 

−8 < 𝑥 < −2 

𝑥 < −8 

 

 

 ج(

 المقصود بالمساحة المحصورة بين الدَّالَّة والمحورين هي المساحة التاليةَ :

 

 

 

 

 

 

 



   
 
 
 

 

 

 

2−في المجال 𝑓(𝑥)  بما أنَّ الدَّالَّة   < 𝑥 <  في  تقعر الى أسفل . فهذا يعني أن مساحة المثلث    0

, (2,0−) } الذي  رؤوسُه  (0, −4)  , أكبر من المساحة المحصورة بين الدَّالَّة والمحورين   { (0,0)

أي أنَّ المساحة المحصورة بين الدَّالَّة والمحورين أصغر من  
4∙2

2
   

 

⇓ 

 

 4 المساحة المحصورة بين الدَّالَّة والمحورين أصغر من

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


