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 سؤال اثنين :

 

 

 أ(

 

)هي متواليةَ هندسيَّة علينا أن نبُرَهن أنَّ    𝑎𝑛لنبُرَهن أنَّ المتواليَة 
𝑎𝑛+1

𝑎𝑛
 .  𝑏هو عَدَد ثابت قيمته   (

𝑛لكل  > 1  . 

𝑎𝑛+1

𝑎𝑛
=

𝑆𝑛+1 − 𝑆𝑛

𝑆𝑛 − 𝑆𝑛−1
 

 

 .   𝑆𝑛بواسطة    𝑆𝑛−1و    𝑆𝑛+1هدفنا الان هو التعبير عن 

 

𝑆𝑛+1 = 𝑏 ∙ 𝑆𝑛 + 3 

 

 

 



   
 
 
 

𝑆𝑛 = 𝑏 ∙ 𝑆𝑛−1 + 3 

⇓ 

𝑆𝑛 − 3 = 𝑏 ∙ 𝑆𝑛−1 

⇓ 

𝑆𝑛 − 3

𝑏
= 𝑆𝑛−1 

 

 

 وهكذا ينتج لدينا أنَّ المعادلة :

𝑎𝑛+1

𝑎𝑛
=

𝑆𝑛+1 − 𝑆𝑛

𝑆𝑛 − 𝑆𝑛−1
 

ل الى   المعادلة :تتحوَّ

𝑎𝑛+1

𝑎𝑛
=

𝑏 ∙ 𝑆𝑛 + 3 − 𝑆𝑛

𝑆𝑛 −
𝑆𝑛 − 3

𝑏

 

⇓ 

𝑎𝑛+1

𝑎𝑛
=

(𝑏 − 1) ∙ 𝑆𝑛 + 3

𝑏𝑆𝑛

𝑏
−

𝑆𝑛 − 3
𝑏

 

⇓ 

𝑎𝑛+1

𝑎𝑛
=

(𝑏 − 1) ∙ 𝑆𝑛 + 3

𝑏𝑆𝑛 − 𝑆𝑛 + 3
𝑏

 

⇓ 

𝑎𝑛+1

𝑎𝑛
=

𝑏𝑆𝑛 − 𝑆𝑛 + 3

𝑏𝑆𝑛 − 𝑆𝑛 + 3
𝑏

 

 

 

 

÷ 𝒃 



   
 
 
 

⇓ 

𝑎𝑛+1

𝑎𝑛
= 𝑏 

 

𝑛نبُرَهن الان أنَّ المتوالية هندسيَّة أيضا بالنسبَة  ل  =  .   𝑏وأساسها    1

 

𝑎2

𝑎1
=

𝑆2 − 𝑆1

𝑆1
 

⇓ 

𝑎2

𝑎1
=

(𝑏𝑆1 + 3) − 𝑆1

𝑆1
 

⇓ 

𝑎2

𝑎1
=

(𝑏 − 1)𝑆1 + 3

𝑆1
 

⇓ 

𝑎2

𝑎1
=

(𝑏 − 1) ∙ 3 + 3

3
 

⇓ 

𝑎2

𝑎1
=

3((𝑏 − 1) + 1)

3
 

⇓ 

𝑎2

𝑎1
=

3𝑏

3
 

⇓ 

𝑎2

𝑎1
= 𝑏 

 

 

𝑺𝟐 = 𝒃𝑺𝟏 + 𝟑 

𝑺𝟏 = 𝟑 



   
 
 
 

 ب(

 :  Ιنَجد أساس المتوالية 

𝑎7

𝑎3
 

⇓ 

𝑎1 ∙ 𝑏6

𝑎1 ∙ 𝑏2
 

⇓ 

𝑏4 

 

  Ι      :𝑏4أساس المتوالية 

ل   :      𝑎1حدها الأوَّ ∙ 𝑏2 

  

 .    𝑇لنعرف قيمة   عن طريق قانون حساب متوالية هندسيَّة متقاربة الان , نحسب مجموعها

𝑇 =
𝑎1 ∙ 𝑏2

1 − 𝑏4 
 

 

 

 

 -:   Ι𝛪نقَوم بنفس العمليَّة  ولكن مع المتواليةَ  الان ,

 

 :    Ι𝛪أساس المتواليةَ 

−𝑎3

𝑎1
 

⇓ 

−(𝑎1 ∙ 𝑏2)

𝑎1
 

𝒂𝒏 = 𝒂𝟏 ∙ 𝒒𝒏−𝟏 

 قانون حساب مجموع متواليةَ هندسيَّة متقاربة 

𝑆 =
𝑎1

1 − 𝑞 
 

 

𝒂𝒏 = 𝒂𝟏 ∙ 𝒒𝒏−𝟏 



   
 
 
 

⇓ 

− 𝑎1 ∙ 𝑏2

𝑎1
 

⇓ 

−𝑏2 

 

 .        Ι𝛪       :−𝑏2أساس المتواليةَ  

ل            :      .         𝑎1حدها الأوَّ

 

 .   𝑀الان , نحسب مجموعها عن طريق قانون حساب متوالية هندسيَّة متقاربة لنعرف قيمة  

𝑀 =
𝑎1

1 − (−𝑏2) 
 

⇓ 

𝑀 =
𝑎1

1 + 𝑏2 
 

 

 

 وهكذا , ينتج أنَّ :

𝑀

𝑇
=

𝑎1

1 + 𝑏2 
𝑎1 ∙ 𝑏2

1 − 𝑏4 

 

⇓ 

𝑀

𝑇
=

𝑎1

1 + 𝑏2 
∙

1 − 𝑏4

𝑎1 ∙ 𝑏2
 

⇓ 

𝑀

𝑇
=

𝑎1

1 + 𝑏2 
∙

(1 + 𝑏2)(1 − 𝑏2)

𝑎1 ∙ 𝑏2
 

 قانون حساب مجموع متواليةَ هندسيَّة متقاربة 

𝑆 =
𝑎1

1 − 𝑞 
 

 



   
 
 
 

⇓ 

𝑀

𝑇
=

𝑎1

1 + 𝑏2 
∙

(1 + 𝑏2)(1 − 𝑏2)

𝑎1 ∙ 𝑏2
 

⇓ 

 

𝑀

𝑇
=

1 − 𝑏2

𝑏2
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


